| THEOREM OF THE DAY

Le Porisme de PonceleConsidérons deux ellipses dans le plan euclidien, 'uredles completement
entourée par l'autre. Siune ligne polygonale fermée atés peut étre inscrite dans I'ellipse exterieure
circonscrite (c’est-a-dire chaque cote tangent) dlifese interieure, alors tout point de I'ellipse exterieu
se trouve sur une telle ligne polygonale fermee a n cotées
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Autrement dit, supposons une séquence de p&intB,, . .. de I'ellipse extérieure telle que la séquel@e= PyP1,C; = P1P,,C, = P,Ps, ... de cordes distinctes de
I'ellipse extérieur soient toutes tangentes a I'ellipgérieure. Alors, independamment du choixRig soit

1. la séquence dd3 est infini; soit

2. la sequence dd3 se termine aveP, = Py, ou le valeur dan dépend les ellipses mais ne dépend paBgde

Dans le case ou les ellipses sont des cercles concentdglaesst évident puisqu’une rotation d’une ligne polydef@rmée peut touchel
n’importe quel point du cercle extérieur; un exemple estrgoa droite: I'étoile a cing points est une ligne polygte fermée inscrit dans
un cercle extérieur de rayan= 4 et circonscrit a un cercle intérieur de rayoros(/5). Le point encerclé sur 'axe despeut étre pris -
comme point de dépaRy pour la séquence des cordes décrit au dessus, mais ntemgpeel point du cercle extérieur aurait donné u
séquence fermée isométrique. Le resultat remarquibRoncelet dit que, pour des ellipses arbitraires, I'sioi@ peut étre sacrifié san
perte d’'invariance du cardinal de la séquence. Un exangpldomné ci-dessous.

Jean-Victor Poncelettait prisonnier de guerre lors de la campagne de Russ
de Napogon lorsqu’il @montra (en 1813) ce éoeme (‘porisme’ ayant plus ou
moins le sens de “si c’est vrai dans un cas alors c’est vra damgrand nombre,
voire une infinie, de cas”). Pour Poncelet c’etait une application deta@trie
projective; d’'une perspective moderne c’est @sultat profond de @pnetrie
algebrique, essentiellemepfjuivalent au fait qu’une structure de groupe pet
etre plaée sur 'ensemble des points d’'une courbe elliptique. BN merciaEA.

ITien externe: images.math.cnrs/fpuand-les-matheux-jouent-au.html
Alire: Géometrie vivante : ou I'echelle de Jacpar Marcel Berger, Cassini, 2009.
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